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ОБ УСЛОВИЯХ РАЗРЕШИМОСТИ ЗАДАЧИ НЕЙМАНА
ДЛЯ ПЛЮРИГАРМОНИЧЕСКИХ ФУНКЦИЙ1

М.С.Мысливец*

В статье даются условия разрешимости задачи Неймана для плюригармони-
ческих функций конечного порядка роста, а также условия разрешимости этой
задачи в шаре.

Пусть п — ограниченная область в С™ вида п = {z : p(z) < 0}. Г — {z : p(z) — 0}
— ее граница. Г £ С°°, т.е. р £ С°°(п) и dp ф 0 на Г, р — вещественнозначная
функция.

Пусть / — гармоническая функция в П и вблизи Г она является функцией ко-
нечного порядка роста, т.е. для всех z° £ Г 3 шар B(z°,r) с центром в точке z° £ Г
радиуса г существуют константы С > 0, т > 0, для которых

\f(z)\<C\p\-m(z), zeunB(z°,r).

Тогда (как показано в [1, 2]) существует предел

lfH'-р) = (Шо, ̂ > = Д т / /(* ~ ev(z))<p(z)d<T (Г

для любой ip £ £(Г). Здесь u{z) — единичный вектор нормали к Г в точке г, направ-
ленный в сторону возрастания функции р, a da — мера Лебега на Г. Этот предел
определяет граничное значение функции / на Г, которое является распределением

Обозначим Нагт(п) — комплексные гармонические функции в п, Ph(u) — плю-
ригармонические функции в ft, Нагт°°(п) — Нагт(п) П C°°(ft), Ph°°(u) = Ph(u) П
С°°(п). Ph(u) С Harm(U),Harmr(u) = Нагт(п)Г)Сг(Щ, Phr(u) = Ph(tt)nCr(U).
Также введем такие обозначения Harmf(u) : Н £ Нагт(п),Н конечного порядка
роста. Ph^(u) : Н £ Ph(u), H конечного порядка роста вблизи дп.

Введем подпространство Нагт^п).

Нагт{{п) = {Н £ Нагт^(п) : [дпЩ0 действительно на дп},

здесь [д Н]о означает следующее распределение:
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= lim f f(z)/\*dH,
e-H)J

т.к. *dH — (n — 1, п)-замкнутая форма.
Тогда условие плюригармонического продолжения из [3] примет вид

= (g- ReS1(f),dnH) = (g,dnH) - 1ВД(/)ЛЯ> =»

<£,dn#) = Relim fjAtdH.

п
Если fir— это единичный шар. то условия из теоремы 2 становятся такими.

Следствие 3. Существует и конечного порядка роста в В такая, что ди = / в В,

lieu = g на S тогда и только тогда df = 0 и для каждого s,t > 0 и PSjt £ H(s,t)
выполняется

9ftr £
S В k = 1 В k = 1

Теоремы 1 и 2 в случае гладких функций были доказаны в [?].
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